
 بسمه تعالی

 6سری           92/12/16بخش انتگرال ها و کاربرد ها           ۲ریاضی عمومی 

 تمرین های شماره زوج برای تحویل دادن حل شود

 .              محاسبه سطح محدود به کاردیوئید  -۱

 .           مساحت محدود به یک حلقه لمینسکات  -۲

 .   و صفحه     و مخروط         حجم محدود به استوانه  -۳

 که دانسیته سطحی در آن متناسب با فاصله نقطه از قطب باشد.        جرم ورقه ای به شکل  -۴

∬محاسبه  -۵          
 

 .       بر ناحیه محدود به محورها و دایره    

۶- ∬
         

     
  

 
 است.                       ناحیه محدود به دو دایره   که در آن 

مطلوبست تعیین حجم جسم صلب واقع در  -۷
 

 
 .       و استوانه     اول مختصات محدود به مخروط  

    مطلوبست جرم ورقه ای به شکل ناحیه محدود به نیم دایره  -۸
 

 
سیته سطحی در هر نقطه که دان               

 متناسب با فاصله از قطب است.مرکز جرم ورقه را نیز محاسبه کنید.

 .       مطلوبست مساحت ناحیه محدود به یک برگ  -۹

∬مطلوبست محاسبه  -۱۱            
 

         واقع در ربع اول مختصات و محدود به دایره ناحیه   که در آن  

 است.

 را محاسبه کنید.    و خارج دایره              مساحت ناحیه محدود به کاردیوئید -۱۱

 را بیابید.               مساحت ناحیه محدود به  -۱۲

 را محاسبه کنید.      و استوانه         حجم محدود به  -۱۳

 را بیابید.        و استوانه          حجم محدود به کره  -۱۴

 را محاسبه کنید.        و استوانه      حجم واقع در بالای صفحه قطبی محدود به مخروط  -۱۵

 دانسیته سطحی در هر نقطه متناسب با فاصله تا قطب است.است.          ورقه ای به شکل ناحیه محدود به منحنی  -۱۶ 

 جرم و مرکز جرم ورقه را بیابید. 

 گشتاور ماند ورقه داده شده  نسبت به محور یا نقطه تعیین شده: تعیینمطلوبست  -۱۷

i)  نسبت به قطب. دانسیته سطحی مقدار          و دایره             ورقه به شکل ناحیه محدود به کاردیوئید

 . ثابت 

ii)  شعاع چرخشی ورقه حول خطی قائم بر صفحه قطبی  ،         یک حلقه لمنیسکات ورقه ای به شکل ناحیه محدود به

 در قطب.



∬مطلوبست محاسبه  -۱۸         
 

 است.                  ناحیه محدود به دو دایره   که در آن  

∬مطلوبست محاسبه  -۱۹
   

√      
 ت.اس        ناحیه واقع در ربع اول مختصات و محدود به دایره   که در آن  

∬مطلوبست محاسبه  -۲۱    √         
 

 است.   𝜋         𝜋ناحیه محدود به   که  

 و به چه مقداری انتگرال همگراست.  به ازاء چه مقادیری از  -۲۱

∬
  

        
       

 

 و به چه مقداری انتگرال همگراست. kبه ازاء چه مقادیری از -۲۲

∬
  

          
 

       

 

 را بیابید.      و داخل استوانه         حجم جسم واقع در استوانه  -۲۳

∬مطلوبست محاسبه  -۲۴ √       
 

 است.                   ناحیه محدود به دوایر   که در آن  

∫مطلوبست محاسبه  -۲۵ ∫            
√    

 √    

 

 
  

 .        مطلوبست تعیین مساحت محدود به یک حلقه  -۲۶

 .                  مطلوبست مساحت ناحیه محدود به منحنی های  -۲۷

∫مطلوبست محاسبه  -۲۸       
  

  
  

 .   و صفحه             و استوانه       √  حجم محدود به محاسبه مطلوبست  -۲۹

 را بیابیذ.            ً سيمٌی     حجم محذًد بو صفحو  -۰۳

 را بیابیذ.    ً صفحو          ، استٌانو            کره  حجم محذًد بو -۰۳

 را بیابیذ.          ً از اطراف بو    ً از پایین بو             حجم محذًد بو  -۰۳

 را محاسبو کنیذ.     ً صفحو             ً رًیو  استٌانو ای  z=2xحجم محذًد بو صفحو  -۰۰

 .را بیابیذ           ً رًیو     ً صفحو          حجم محذًد بو مخرًط  -۰۳

 .   ىا ً خط xً محٌر                    مطلٌبست مساحت محذًد بو دًایر  -۰۳

 را بیابیذ.            ً سيمٌی            حجم محذًد بو کره  -۰۳



 را محاسبو کنیذ.                          حجم محذًد بو دً سيمٌی   -۰۳

 


