
    بسمه تعالی                                                                          

 بخش انتگرال خط      93/2/25      8سری      

 منحنی بسته ساده ای باشد که از مبداء عبور نکند، مطلوبست محاسبه   اگر -1

∮
   

(     ) 
   

   

(     ) 
  

 

 

(i  شامل میداء نباشد.  اگر 

(ii  ل مبداء باشد.مشا  اگر 

∫مطلوبست محاسبه  -2
    

(   ) 
   

 

(   ) 
  

 
تشکیل شده                     مربعی است که از خطوط   که در آن  

 است.

 مطلوبست محاسبه -3

∮ √         (     (  √     ))                     

 

 

َصل می             را بً ٌر وقطً از کري             یک مىحىی است کً ٌر وقطً از کري   فرض کىیذ  -4

⃗ کً در آن  ⃗  | |   کىذ. اگر  ∫وشان دٌیذ                      
 

 

)               را چىان تعییه کىیذ کً میذان برداری       مقادیر  -5
  

 
   ) خط   وگٍذاروذي باشذ. اگر   

                                                                          باشذ، مطلُبست محاسبً  (     )تا  (     )َاصل بیه 

∫                (   
  

 
)  

 
  

 باشذ، مطلُبست محاسبً      (       )از مبذاء مختصات تا وقطً  (   )              محل تلاقی   اگر  -6

∫(     (  )    )   (      (  )     )        

 

 

 مىحىی مرزی واحیً محصُر بیه   اگر  -8
 

   
 

 باشذ، اوتگرال خط زیر را محاسبً کىیذ.                  

  ∮        

 

 

9- ∫     
 

 . (      )         (      )                  سیکلُئیذ   کً در آن  

10- ∫ √       
 

 باشذ.         دایري   کً در آن  



11-   ∫
  

   
       مىحىی زوجیري ای   کً در آن    

 

 
 باشذ. 

12-  ∫     
 

 دایري زیر است:   کً در آن  

{
           
       

 

14- ∫    
 

 است.( √     )  تا وقطً (     ) از وقطً                       َسی از مىحىی   کً در آن  

 .             (      )            (      )   مطلُبست تعییه مرکس ثقل کمان سیکلُئیذ  -15

 مطلُبست مساحت محذَد بً ٌیپُ سیکلُئیذ  -16
 

   
 

   
 

  

 باشذ :  واحیً با مرز   اگر  -17

(a)  ًاز رَابط زیر بً دست می آیذ:  وشان دٌیذ گراویگاي واحی 

  
 

  
∮     

 

             
 

  
∮     

 

 

(b)  ًوذ وسبت بً محُر باشذ، وشان دٌیذ گشتاَر ما 1برابر با   اگر داوسیتً در ٌر وقطz ٌا برابر است با 

   
 

 
∮          

 

 

 

                    

 


